
2015考研数学:二重积分的基本知识点

来源：文都教育

二重积分是考研数学中的大题常考点，主要考查的是同学们的计算能力。下面文都考研数学老师对二重积分的基本知识点进行一些讲解，以帮助广大考生备考。

１．二重积分的概念

设二元函数
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（1）将区域
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划分成若干小区域
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注：①二重积分与区域的划分及点的取法无关；

②若
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上连续，则
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上的二重积分一定存在；

③
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的几何意义是以
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为底，以
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为顶的曲顶柱体的体积；
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的物理意义是以
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为面密度的平面区域
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的质量．

2．二重积分的性质

（1）
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（5）（比较定理）若在
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上恒有
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（6）（估值定理）设
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上的最大与最小值，
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（7）（中值定理）若
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上连续，
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上至少存在一点
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（8）二重积分的对称性质

①若积分区域
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轴对称，则二重积分
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在上半平面部分．
②若积分区域
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轴对称，则二重积分
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在右半平面部分．
③设区域
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④设积分区域
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关于原点对称，
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的奇函数或偶函数，则
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的右半平面部分．
3．积分法

（1）直角坐标法

①（
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②（
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型区域）设
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（2）极坐标变换

令
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4．应用

（1）几何应用

设
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为空间曲面，则该曲面段的面积为
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（2）物理应用

①质量
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②形心坐标
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，特别地，若薄片密度均为，则形心坐标
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（3）转动惯量

设
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为平面
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上的直线，区域
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上任意一点
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的转动惯量为
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